ضوع الرياضيات لشعبة تفنى رياضي بكالوريا 2011 


+ 


الجمهورية الجزائرية الدبمقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية الديوان الوطني للامعحانات والمسابقات 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي دورة: جوان 2011 
الشعبة: تقني رياضي 


اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 04 ساعات ونصف 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموض وع الأول 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
نعتبر في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة: )٤(‏ ۰ 420+ 22-232 
1) حل في © المعادلة (5): ثم اكتب حلولها على الشكل المثلثي. 
2) المستوي منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس( ل,/: 0) نعتبر النقاط ۸4ء 8رء © التي لاحقاتها على 
الترتيب: 21= رع » (+i‏ دوي «- 3ہ = 2ء نضع: و12 
أ) اكتب £ على الشكل الأسي. 
ب) أتبنً أن: ( م 2- ء2) 1= ,2- ,2ء ثم استنتج أن 4 صورة © بتحويل نقطي يطلب تعيينه وتحديد 
عناصره المميزة. 
ج( اسئنتج نوع المثلث 48٤٥‏ ثم احسب مساحته '5. 


التمرين الثاني: (06 نقاط) 
/ دالة عددية معرفة على ]ت +:0[ كما يلي: 1=( »)۶ حیث ۾ و ۵ عددان حقيقيان و (,©) 

المنحنى الممثل لها في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس(0:1,7) 
اع 6 ررق لسا في اة (1:1) 4 للمنحنى (,©) هذ و اا وو الو اق 
2/ ع الدالة العددية المعرفة على [ه+:0[ كما يلي: ا و (.©) المنحنى الممثل لها في 
المستوي المنسوب إلى المعلم السابق. 

أ) احسب (×) ع اا و (×) ع صا »> فسر النتيجتين هندسيا. 

ب) ادرس اتجاه تغير الدالة ۾ ثم شكل جدول تغيراتها. 

ج) حل في ]م +:([ المعادلة 0-(*) £ . 


د) أنشئ (ي0). 
2 صا+ 1 


3 أ) ۸ الدالة العددية المعرفة على المجال ]0+:([ كما يلي: 227 درجعم. احسب ('0. 
XxX‏ 
ف e‏ +=( ثم استنتج دالة أصلية للدالة ۽ على المجال ]+ :0[- 
x XxX‏ 


صفحة 1 من 4 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 
() المتتالية العددية المعرفة على ١"‏ كما يلي: “(ا+*) _ 


n “(n +2) 


1/ أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ” فإن: ا ,ء ثم استنتج أن: 1< » 


2/ ادرس اتجاه تغير ( ,») ثم بين أنها متقاربة » احسب نهاية (,). 
3 ليكن الجداء ,م المعرف كما يلي: ,4>×...× × ,1= ,م 
أثبت بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ” فإن: 1 ,م : 


4/ (,:) المتتالية العددية المعرفة على ١"‏ كما يلي: ,»ما - ,« حيث م1 دالة اللوغاريثم النيبيري 
عبّر بدلالة,م عن ,ى حيث: ,«د+.......+ ر ۷+ ,لاح ,ى ثم احسب نهاية ,5 لما « ينتهي إلى مب 


التمرين الرابع: (05 نقاط) 
أجب بصحيح أو خطأ مع التبرير في كل حالة من الحالات الآتية: 
1/ المعادلة: 40 - ر14+ ×21 لا تقبل حلولا في مجموعة الأعداد الصحيحة 
2/ في نظام التعداد ذي الأساس 7 يكون: 3421+1562-5413 
3 باقي القسمة الإقليدية للعدد: 32921+ ...+ 1+3+3 على 7 هو: 6 
4/ الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس [ .2 0:1) 
أ- المستوي (م) الذي معادلته 1-0+ 2- ر+ ×2 والمسقيم (4) الذي يشمل النقطة (1-:4)2:1, 
و (1:1-:7)0 شعاع توجيهه لا يشتركان في أية نقطة. 
ب- معادلة المستوي (0) الذي يشمل مبدأ المعلم © ويوازي المستوي (م) هي: 0= 2+ بر- +«. 


صفحة 2 من 4 


الموضصوع الثاني 


التمرين الأول: (04.5 نقطة) 

الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ( 1,7,۴ 0) نعتبر النقط 4 » 9رء © و 2 حيث: 
BD(0;7:3) ©» 2‏ » (3:7-:620© و (4-:0:8© 

1/ بِيّن أن النقط 4 » 22١8‏ تعيّن مستويا. 

2 بيّن أن المستقيم (02) يعامد المستوي (482) 

3 7 المسقط العمودي للنقطة © على المستقيم (48) 
أ) بيّن أن المستقيم (48) يعامد المستوي (/08) 
ب) عيّن معادلة للمستوي ( /00) واكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (48) 
ج) استنتج إحداثيات النقطة 1 

4/ احسب الأطوال 27 » ۳2 » 48 واستنتج حجم رباعي الوجوه 48٤2‏ 
[ ميباحة ر کاعے الو وت : مساحة القاعدة × الارتفاع ) 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 
المستوي منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ( «,/: 0) 
3 الك ارکب النترق كما بلي ادا اس 


5+3 
1/ أ) اكتب ر على الشكل الجبري ثم على الشكل الأسي. 
ب) بين أن: 12+1-0 » ثم احسب: “(/5+3)+ “(4/2+1/2ه) . 
ج) «” عدد طبيعي فردي و م عدد طبيعي زوجي أثبت أن: 0= مابر+ “1 . 
2 أ) النقطتان 4 و 8 لاحقتاهما على الترتيب: 5+37- ,2 و :25-3 م2 عيّن اللاحقةء, 2 للنقطة 
4٠‏ صورة النقطة 4 بالتشابه المباشر الذي مركزه النقطة 8 ونسبته 2/ وزاويته 3 : 


ب) عيّن .2 لاحقة النقطة ت مركز ثقل المثلث '484 . 


التمرين الثالث: (07.5 نقطة) 
أ) م الدالة العددية المعرتفة على مجموعة الأعداد الحقيقية ۸ كما يلي: 
اوت 
اق 
(C,)‏ منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (/, 0:7 . 
1- ادرس تغيّرات الذالة /ر. 
2- عيّن المستقيمات المقاربة للمنحنى )٥,(‏ . 
3- بيّن أن للمنحنى(,©) نقطة انعطاف م يطلب تعيينها ثم اكتب معادلة لمماس(,©) عندها. 
4- لتكن ج الدالة العددية المعرّفة على 12 كما يلي: «-(2) /=()ع . 
أ- ادرس تغيرات الدّالة ع. 
ب- بيّن أن المعادلة 0 -(+)عج تقبل حلا وحيدا © حيث: 2,8 > » > 2,7 
5- أ- حل في 18 المعادلة: 0=(») / . 
ب“ ارسم المماس والمستقيم )4( الذي معادلته: ×= ل والمنحنى (,). 
ب) ( المتتالية العددية المعرفة كما يلي: 1= ,0 ومن أجل كل عدد طبيعي : (,0) /- .ا 
1- باستخدام (,©) والمستقيم (4) مثل ,0 و ,0 و رل على حامل محور الفواصل. 
2- بيّن أنه من أجل كل عدد طبيعي + فإن: نه> ,0ا15 . 
3- بيّن أن المتتالية ( ,0 متزايدة تماما. 


4- استنتج أن (,0) متقاربة و بيّن أن: »= ,لا "ا . 


التمرين الرايع: (04 نقاط) 
من أجل كل عدد طبيعي ۸ نضع: "6+ "5+ ”4+ ”3+ "2= 4 
1( ا أنه الإقتدمم بِيّن أن: [6]7= ,4 . 
2( ادرس حسب قيم العدد الطبيعي ” بواقي القسمة الإقليدية لكل من العددين ”2 و ”3 على7. 
8 بيّن أنه إذا كان ” فرديا فإن :1+ ,4 يقبل القسمة على 7 واستنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد 
ورف كليو 
4) ما هو باقي القسمة الإقليدية للعدد ,ريبك على 7؟ 


صفحة 4 من 4 


اللإجابة النموذجية و سلم التنقيط 


امتحان شهادة البكالوريا دورة : 2011 
المادة : رياضيات الشعبة: تقني رياضي 


عناصر الإجابة (الموضوع الأول) 

الموضوع الأول 
التمرين الأول: ( 04 نقاط) 
[/ حلول المعادلة () : :- 3ل سرع 3+7/.- ورج 0512 | 


r)‏ و ( كمه 1+ ]2= بء 2ر05 


0,5 L=e 3 (i 2 


ب) إثبات أن (وم-عةاطل* ,34-2 ومنه ۸4 صورة ع بالدوران الذي 04 
مركزه النقطة 8 ذات اللاحقة :+ 3/ وقيس زاويته 55 0 

ج) المثلث 480 مثلث متقايس الساقين © = 48 مساحته ی حيث 0.5 

4 ]4٥[ حيث 77 منتصف‎ = 4x BH = a 


التمرين الثاني: (06 نقاط) 

دراسة الدالة [/ من 1=( نجد 1=ه ثم من 0-(4) /نجد: 8-2 0,5×2 

2 2 1 

0,25+0.5 lm g(x)=-o < lim g(x)=0 ( 2 ie 

الأصلية (4) : 0=« د)4( :0 = × مستقيمان مقاربان د(,c)‏ 0.252 
ب تقلت د رواج وإشارقض + متخت 0 25+ 0,5 

XxX 

ي متزايدة تماما على [ 0:1[ و متناقصة تماما على | +3 0,25 5 
جدول التغيرات: ١‏ 0,25 ظ 


ج) 0- (د)ع تكافئ کد =× 0,5 
د) إنشاء )٤,(‏ 0,5 
8 كد ١‏ 

| علط زعام 0,5 


ب)التحقق 22ء پل( »)ع ثم 822 )»)6 025+ 075 


1 
”)0+2( 
1 


[/ من أجل كل *11[ © جز : 


جاديه 6 1 جه 


2+ 


2/ («)ا رديه حيث: تب +[ه(ج)رء لد 


x(x+2) 
N أجل 0< × ومنه ( .)) متناقصة تماما على‎ 


زه متناقضة تماما ومحدودة من الأسفل فهي متثقاربة » 1= lim u,‏ 


3 البرهان بالتراجع أن: دم 


n+2 
من اجل : !اع م » 3د ر‎ 


نفرض 242 ولدينا : 0 x‏ روريم ومنه من أجل كل عدد 


lms, =in2 ¢ s,=linp, 4 


7 


1/ صحيح لأن: 7= (21:14) 56672 و 7 لا يقسم 40 
2/خطا لان: 5313 = 1562+ 3421 
2012 
3/خطا لأن: لحم وم .+ 1+3+32 و[3*]7س **3 


23 
حيث (0,1,2,3,4,5) ٤‏ » و 633542 2012 ومته [4]7 » ! : هف 


4 أ) صحيح لأن: (1-:7)2:1 شعاع ناظمي ل (5) و 7 شعاع توجيه (4) متعامدان 
وعليه (۶(//)4) و (م)ع 4 و(4) » 4 إذن © =(۶(۸)4) 

ب) خطأ لأن: معادلة (0) هي : 0= ع- بر+ +2 
ملاحظة: في كل سؤال تمنح 0.25 للاختيار الصحيح والباقي للتبرير. 


تابع الإجابة النموذجية. “المادة : رياضيات الشعبة: تقنى رياط 
عناصر الإجابة 
الموضوع الثاني 
التمرين الأول: (04.5 نقطة) 
1/ 75 و 55 غير متوازيين فالنقاط ۸ :8 »7/ تعين مستويا 
2 بما أن 5588-0 و 75.185-0 فان: (©) یعامد (480) 
3)زمع) عمودي على ( 8 ) و( ) عمودي على () ومنه (وري) يعامد (/2©) 
ب) ( :7801-2 ناظم للمستوي (/3)) و نقطة منه فإن المعادلة الديكارتية 


EF‏ غ18 


x=2+A4 
4€ 8 ! هي: 0 = 2+10 - 27 - × > التمثيل الوسيطي ل (48) جر‎ 


2-١-7 
١1 17 
(e 2) 
A4B= ¥6 ١ دون‎ (59 ٠ ففقلا رم‎ /4 

2 |التمرين التاتى: ( 04 
yt‏ # اق قل 
المثلثي 3 (i/1‏ 2 1-2 
مواقر ات 
جه ب) لین ]ع 1/7 وله 120+ "1 و0- "(/5+43)+ (+N)‏ 


"+1 = (-1)" +(-17 =0 (+ 
2, = -|-9 (i 2 


ب) 31 -3= ر2 


التمرين الثالث: (07.5 نقطة) 
أ- 1( 1- > )كر الي : 3 (د) لىإا 


0" 
02 
ته - 0 
رح فط ا اك 0252 
- جدول التغيرات: 2 25 

و 025 

+ ر 

3 
I ا‎ 
5 


- المستقيمان المقاربان معادلتاهنا إ-در , 3«ر اة 
ج و 
صفحة 3 من 4 6 


الموافقات 
في 2 


(*ع-1) 'عه 
(e +1)‏ 

نقطة الانعطاف (0,1)ن 

معادلة المماس: 1+ جع بر 

4) أ- تغيرات g&‏ : تتا ااا lim‏ : =( 

المشتق SH:‏ --(ج)اج وهو سالب 
جدول التغيرات 


3( رارق ا ا الإ مني 


ب- ۾ مستمرة ومتناقصة تماما على [2,7:2,8] + 0,048 = (2,7) £ 
09- - (2,8) ۽ حسب مبرهنة القيم المتوسطة يوجد ۾ وحيد حيث 0 - (©)م# 
و 2,7>8>2,8 


5) أ- 0= رج) ۶ تكافئ 3م|- » × 
نب رعسم ,© و المنصف الأول والمماس. 
ب) 1- تمثيل : ملاء إلاء ولا 
2- إثبات أن : © > ,1507 
<a‏ لا > ١‏ لأن 1= U,‏ و 2,8> »> 2,7 
نفرض ‏ > 37> 1 و / متزايد تدلماومنه (ھ) ۶> (, ل) رك (1) /ر 
ومنه ين > ,, ,15 (1(<1) ر) ومنه بن > ,7 >1 من أجل كل عدد طبيعي , 
3- المتتالية (,ا) متزايدة تماما : 0 < ( يماع = ,= (,) »ناح برلا 
لأن ع > ,150 
4- (ل) متزايدة تماما ومحدودة من الأعلى فهي متقاربة و »- ملا اكير 


التمرين الرابع: (04 نقاط) 
1( [3]7-ع4 


[1(*]7-) + 27-) + 3(7-)+ "3+ 2= ,4 أي [1]7-ه ,4 ومنه [6]7» ر4 
2 [1]7س *2 › [2]7س "*2 › [4]7.» *2 
[7] 1= ۰3°[ 7 2= املق [7] 2= تماق جاعم ۰3 ]47 = “فاو ]57 3 
3 ] (-)+ "(2-) + (3-) + "3+ *2ه 4 ٠‏ إذا کان برفرديا فإن : [1]7-" ,4 
ومنه 1+ يقبل القتمة على 7“ [6]7 > ريه الباقي هو 6 


a = 2x2" + 2x3 +1 ]7[ 4‏ ومنه [6]7 * يوبا 


e 9 


